Producte escalar

016 | Troba I'angle que formen els plans seglients:

Xx=1T—X+p
TY=X+p
Z=XN+p

‘K': (Xr yr Z) — (_11 _11 2) +>\(1r 11 1) + H(L Or _1)

Calculem l'equacié implicita del pla .
x—1 vy z
w| -1 1 1|=2y—2z=0—Vectornormal m, = (0, 2, 2)
1 11

Calculem l'equacio implicita del pla «'.
X+1 y+1 z=-2
N 1 —1 |=—x+2y—z+3=0-Vectornormal m, = (—1,2,—1)
1 0 —1

Calculem I'angle que formen els dos plans.

men| o |o-(=D+2:242:(-D] 2
oS = ———- = =
|7l | NERNG J48
2
Q= arccos =73,22°
V48
017 | Troba la projeccié dels punts A(0, 0, 0), B(—1, 1, 1) i C(0, 2, 0) sobre la rectar.
g pX=3_y=2_z-1 b) r:X+ZZ:3}
3 2 T y—z=0

a) « Projeccié del punt A.
0-3 0-2 0-
3 2
La projeccié ortogonal de A sobre rés A.

! — A pertany ar.

Projecci¢ del punt B.

Calculem l'equacio del pla perpendicular a la recta r que passa
pel punt B.

Vector normal: n= (3,2, 1)
— 3 1 20p—D+1(z—1=0
Punt: B(_111) (x+D+2y=1)+:Uz-1)

> m3X+2y+z=0

Calculem el punt de tall de la recta amb el pla..

x—3 y—2 z-1 x=0
3 2 1 —>1y=0
3x+2y+2z=0 z=0

La projeccié ortogonal de B sobre rés Q(0, 0, 0).
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SOLUCIONARI

+ Projeccio del punt C.

Calculem el pla perpendicular a la recta r que passa
pel punt C.

Vector normal: n=(3,2,1)

Punt: €(0,2,0) = 3(x=0)+2(y-2)+1(z-0)=0

> m3x+2y+2z—-4=0

Calculem el punt de tall de la recta amb el pla.

6
X:7
— -2 —1

X 37)/ _Z 4
3 2 1 - )/17
3X+2y+z—-4=0 )
Z=—
7

La projecci¢ del punt C sobre r és Q[% é %]

Projecci¢ del punt A.
L'equacié en forma continua de la recta r és:
x—3 y—0 z-0
2 -1
Calculem l'equacio del pla perpendicular a la recta r que passa
pel punt A.

Vector normal: = (2, —1, —1)

2(x = 0)+ (=Ny = 0)+ (=1)(z—0)=0
Punt: A(0,0,0) = 2(x = 0)+ (=N(y —0)+ (=1)(z—0)

> m2x—y—2z=0

Calculem el punt de tall de la recta amb el pla.

9
X = —
X+2z=3 /
12
y—2z=0; > y=—
2x—y—2z=0 /
y-z= 6
7 = —
7

La projeccié de A sobre la rectar és Q[% % % ]

Projecci¢ del punt B.

Calculem l'equacio del pla perpendicular a la recta r que passa
pel punt B.

Vector normal: n = (2, —1, —1
( ) S 2(x+N+(=NDy -+ (=)z-1=0
Punt: B(=1,1,1)

> T2x—y—7z+4=0
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Producte escalar

Calculem el punt de tall de la recta amb el pla.
:
X+2z=3 /
y—2z=0;—> y:%
2X—y—2+4=0
’ 10
7

1 20 1
La projecci¢ de B sobre la recta r és 0[7 70 70 ]

Projecci¢ del punt C.

Calculem l'equacio del pla perpendicular a la recta r que passa
pel punt C.

Vector normal: n= (2, -1, —1)

}—> 2(x —0)+(=y —2)+(=1(z—-0)=0
Punt C(0,2,0)

> ®2x—y—2z+2=0

Calculem el punt de tall de la recta amb el pla.

X+2z=3
y—2z=0f—>1y=
2Xx—y—z+2=0

La projeccio de C sobre larectar és el punt Q[ % g % ]

018 | Calcula la projeccié dels punts A(0, 0, 0), B(—1, 1, 1) i C(0, 2, 0) sobre el pla =
determinat per les rectes:

pX=3_y—2_z-1 S.X+ZZ:3}

3 2 1 y—2z=0

Trobem el pla « determinat per les rectes ris.

X=3—=2X
r:x73:y72:zf1 s:X+223}—>r:y2>\
3 2 1 y—2z=0 N
X—3 y z
T 3 2 1|=-5y4+10z=0->my—-2z=0
-2 21

El vector normal ésn = (0, 1, —2).

+ Projeccio del punt A.

El punt A pertany a la recta r; per tant, la projeccié de A sobre
el plawés A
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SOLUCIONARI

+ Projecci6 del punt 8.
Determinem l'equacio de la recta perpendicular al pla ® que passa

pel punt B.
Vector normal: n= (0,1, —2) _)r:x+1:yf1:zf1_”: X =—1
Punt: B(—1,1,1) 0 1 ) 2y +z=73

Calculem el punt de tall de la recta amb el pla.

X =—1

X =—1 6
2y+z=3 | = yfg
y—2z=0 3
z==

5

La projecci¢ del punt B sobre el pla w és Q[ -1, % 3 ]

wl

Projecci¢ del punt C.
Calculem l'equacio de la recta perpendicular al pla = que passa

pel punt C.

Vector normal: m= (0,1, —2) x—0 y—2 z-0 x=0
- = = -

Punt (0,2,0) 0 1 -2 2y+z=4

Calculem el punt de tall d'aquesta recta amb el pla «.

x=0

x=0 8
2ytz=41 17775
y—2z=0 4
z=—

5

| o0

La projecci¢ de C sobre el pla  és Q[ 0, .z %]

019 | Calcula la projeccié ortogonal de la recta:
r X—2 y—2 z-—2

1 1 —1

sobre el pla:
X=X—p
Yy =2—X+3p
z=3+22x—2p

Trobem l'equacio del pla « en forma implicita.
x—0 y—2 z-3
T +—F+—2 |=4x+27—-6=0->T2x—2+3=0

—1 -3 —2
Vector directorde larectar: U = (1,1, —1)
Vector normal delplaw: 7 =(2,0,—1)
Puntder: P2,22)
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