Solucions examen 4

1.- Un terreny rectangular de 20 metres quadrats d’area es vol tancar. FEls preus
de la tanca son 8 Euros cada metre d’alcada i 7 per cada metre d’amplada.

a) Calcula quines han d’ésser les dimensions més economiques d’aquest camp.
b) Quan val aleshores tancar aquest camp?

Demostracid. La funcié que volem minimitzar és la funcié
P=3x+3x+Ty+ Ty

P =6x+ 14y

amb la relacié que 1 area és xy = 20. Aleshores

20
Y= o
D’ aquesta manera,
20
P =6x+14-—
x
280
P =6x+—
essent x > 0.
Aixi,
280
PI — 6 — —2
x
Aleshores,
280
6—-— =0
x
622 — 280
x : _0
x
62% — 280 = 0
28 140
p =22 /
Finalment, com que P'(1) =6 — 22 < 01i P'(10) = 6 — 233 > 0, amb la qual cosa
o — /140 2

és un minim de P i, per tant, y = .
B Vi
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b) El preu és P =6- 1;;0 + 280

/140
3

2.- Representa graficament la funcio

2x
f(x) - x2 _ 4
Demostracio.
1. Domini.
e D =R\{£2}.
2. Punts de tall amb els eixos.
y:2_x
oEmX:{ N 22X4:0—>2x:0—>x20.
y=0 T
y= 2x
o FizY: { Xf()_4 — y=0 i per tant el punt de tall amb I’Eix de les Y
és (0,0).
3. Simetries.
o f(—x)= (725529324 = 52 = —f(z). Per tant tenim simetria senar.

4. Assimptotes.

e Verticals:

: 2r
- 1lmx_,2+m = +00.

: 2¢

— lim,_,y- 5%, = —o0.
: 2

— lim,_,_,+ % = 400,
: 2z __

— lim,_,_y-—F% = —o0.

e Horitzontals:
. 2r
- llmx_,oom = 0.

e Obliqiies: no n’ hi ha.

5. Creixement i decreixement.
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o fI(x)= 2'(1?;247)47)221'2)( = (_ffi;)g = — no té solucié i, per tant, el domini
quedara dividit en (-oco,—2) U (—2,2) U (2,400) i si prenem un punt
de cada interval tindrem
fr(=7) <0, fr(-1) < 0, fr(—1) < 0, f1(—=7) < 0 i, aleshores, f és
sempre decreixent.

6. Maxims i minims relatius.
e No existeixen.

7. Concavitat i convexitat.

Ax(x2—4)2-2(22—4)2z(—222-8 x2—4)(—4x (22 —4)+8z3+3222
° fJ(ﬂﬁ) _ Ax( ) (33(2—4)4) ( ) _ )( (;2_25))1 + ) _

At tlbn — 0 — p(42? + 322 +16) = 0 — = = 0.

e D =R = (-00,-2) U (—2,0)U (0,2)U(5, +00) i seleccionant un punt de
cada interva tindrem fj(—6)<0, f3(0) > 01 f3(6)<0 per tant trobem que

1. e — f coéncava en (—oo, —2) U (0,2).
— f convexa en (-2,0) U (2, +00).

8. Punts d’inflexid.
f presenta un punt d’inflexié en x=0 que val f(0)=0.

9. Taula de valors.

Xy
0 0

10. Representacié grafica.
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