
1

Solucions examen 4

1. Representa grà�cament

() =
2 + 4

2 ¡ 9

1. Domini.

²  = Rnf§3g.

2. Punts de tall amb els eixos.

² Eix X:
½
y=x2+4

x2¡9
y=0

! x2+4
x2¡9 = 0 ! x2 + 4 6=0. Per tant no tenim punts

de tall amb l�eix de les X.

² Eix Y:
½
y=x2+4

x2¡9
x=0

! y= 4
¡9 i per tant el punt de tall amb l�Eix de les

Y és (0,¡4
9
).

3. Simetries.

² f(-x)= (-x)2+4

(¡x)2¡9 =
x2+4
x2¡9 =f(x). Per tant tenim simetria parell en y=f(x).

4. Assímptotes.

² Verticals:
� limx!3+ x

2+4
x2¡9 = +1

� limx!3¡ x
2+4
x2¡9 = ¡1

� limx!¡3+ x
2+4
x2¡9 = ¡1

� limx!¡3¡ x
2+4
x2¡9 = +1

² Horitzontals:
� limx!1 x2+4

x2¡9 = 1

² Obliqües: no n� hi ha.

5. Creixement i decreixement.

² f�(x)=2(2¡9)¡2(2+4)
(2¡9)2 = ¡26

(2¡9)20!  = 0 i, per tant, el domini quedarà

dividit en (-1,0) [ (0,+1) i si prenem un punt de cada interval tindrem
f�(-3) 0 f�(3) 0 i, aleshores,

    

pdfMachine  
 A pdf writer that produces quality PDF files with ease! 

Produce quality PDF files in seconds and preserve the integrity of your original documents. Compatible across 
nearly all Windows platforms, simply open the document you want to convert, click “print”, select the 

“Broadgun pdfMachine printer” and that’s it! Get yours now! 

http://www.pdfmachine.com?cl


2

�  serà creixent en (-1 0)
�  serà decreixent en (0,+1)

6. Màxims i mínims relatius.

²  presenta un màxim en (0¡4
9
).

7. Concavitat i convexitat.

² f�(x)= -26(x2¡4)2+262(2¡4)2
(2¡4)4 = (x2¡4)(¡26(2¡4)+1042)

(2¡4)4 = 78x2+104
(2¡4)3 = 0 que

no tindrà cap solució i per tant el domini queda dividit en  = R = (-
1-3) [ (¡3 3)[ (3+1) i seleccionant un punt de cada interva tin-
drem:

f�(-4)0, f�(0)0 i f�(5)0 per tant trobem que

� f cóncava en (¡1¡3) [ (3+1)
� f convexa en (-3 3)

8. Punts d�in�exió.

² f no presenta cap punt d�in�exió

9. Taula de valors.

x y
0 ¡4

9

10. Representació grà�ca.
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2.- Troba els valors d�a,b, c i d per tal que la funció f (x ) = ax 3 + 2 +  + 
tingui un extrem relatiu en (0,2) i un punt d�in�exió en (2,4).

En efecte, com que tenim un extrem relatiu en (0,2) resulta que f(0)=2 i f�(0)=0.
D� altra banda, com que tenim un punt d� in�exió f(2)=4 i f�(2)=0.

f (0 ) = a0 3 + 02 + 0 +  = 2!  = 2

 0(0) = 302 + 20 +  = 0!  = 0

f (2 ) = a2 3 + 22 + 0¢2 + 2 = 4! 8+ 4 = 2

 00(2) = 62 + 2 = 0! 12+ 2 = 0

 = ¡6
8¡ 24 = 2!  = ¡1

8
!  =

6

8
=
3

4

3.- Un rectangle té un perímetre de 6 metres. Substituïm un costat per una semi-
circunferència exterior. Troba les dimensions del rectangle per tal que l�àrea de la
�gura així formada sigui el més gran possible.

La funció que volem maximitzar és

 = ¢y+1
2
(


2
)2
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La relació que han de complir x i y és

2+ 2 = 6!  = 3¡ 

amb la qual cosa

 = ¢(3-x)+1
2
(


2
)2

 = ¡2 + 3+ 
8
2

0 = ¡2+ 3 + 
4
 = 0! (¡2 + 

4
) = ¡3!  =

¡3
¡2 + 

4

Aleshores com que
0(1)  0

0(2)  0

resulta que tenim un màxim en  = ¡3
¡2+

4
i, d� aquesta manera,  = 3 ¡ ¡3

¡2+
4
=

3 + 3
¡2+

4
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