1.4. INTERPRETACIO GEOMETRICA DE LA DERIVADA 9

A més a més si definim la recta normal com la recta perpendicular a la tangent
resulta que la recta normal té per equacié

1
~ fi(a)

Exemple 6. Troba la recta tangent i normal de la funciéf(z) = 22 + 22 — 1 en el
punt x = 2

y — f(a) (r —a)

e f(2)=22+422-1=7
o f1(2) = limy_pTOLE, = lim, @421t = iy, 2208

lim o T2 — i, o(x+4) =6

Per tant la recta tangent que tindrem en el punt z = 2,

y—f(2)=f12)-(z—-2)
y—T7=6(zx—2)
y=06x—95

Per altra banda, la recta normal en aquest punt sera,

—1
-1
y-T7=—+@@-2)
Exemple 7. Troba la recta tangent i normal de la funcié f(z) = 2 en el punt
=3
. 1(3)=2
o filo) =T = = — @) =

Per tant la recta tangent a la funcié en el punt x = 3 sera,

y—[f3)=113)(z=3)

—1
y—2:7-(az—3)
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10 CAPITOL 1. CONTINUITAT I DERIVABILITAT

-1 . 7
= —X —
Y=y
Per altra banda, la recta normal en aquest punt sera
£(8) = (e~ 3)
y— = (@ —
f'(3)

1.5 Exercicis resolts

Exercici 1. Estudia la continuitat i la derivabilitat de la funcié

Fz) = 224+1 si 2<0
S 42?2 +1 siox2>0

Observem que f(x) sera derivable a tot arreu excepte, pot ser, en el punt
x = 0. Comencem per estudiar la continuitat de f(z) en el punt z = 0 ja
que si

f(z) no és continua en el punt x = 0, aleshores ja no sera derivable.

f(0)=02+1=1

limpo-22+1=1

limg_o+ 422 +1=1

Per tant, f és continua en el punt z = 0 i d’aquesta manera té sentit estudiar-ne
la seva derivabilitat,

) _f(0 ) 2.1, ) 2 )
o lzmxﬂm% = limg_o+ 22 = limg,_ g+ 2= = lim,_g+d = 4
. —f(0 . 2 _ . 2 .
° lzmxﬂo—% = limy_o-% ;10 1 — limg_o-% = limg_ox =0

Per tant f és derivable a tot arreu excepte en el punt x = 0 on f no és
f(z)—f(0) B f(r)*g(o) _

derivable ja que lim,_o+ =——5— # lim,_o

La derivada de f ¢s, doncs, f/(x) = { zi : i i 8

Exercici 2. Troba el valor del segiient limit, lim,_, %

pdfMachine
A pdf writer that produces quality PDF files with ease!
Produce quality PDF files in seconds and preserve the integrity of your original documents. Compatible across
nearly all Windows platforms, simply open the document you want to convert, click “print”, select the
“Broadgun pdfMachine printer” and that’s it! Get yours now!



http://www.pdfmachine.com?cl

