Exemple 1. Simplifica les segiients expressions

x5 — 1823 — 422 + 57z — 36
x4 — 1323 + 6022 — 1122 + 64

x* 4+ 823 + 1422 — 8x — 15
23 4922 + 150 — 25

Resolucio. (i)
x° — 1823 — 42% + 57x — 36
x4 — 1323 + 6022 — 1122 + 64
Si descomposem els polinomis x° — 1822 — 422 +57x—36 i v* — 1323+ 6022 — 1122464
per Ruffini resulta que

2° — 182° — 42 + 572 — 36 = (v — 1)*(x + 3)*(z — 4)
ot —132% 4 602° — 1122 + 64 = (v — 1)(z — 4)?

D’ aquesta manera,

2° —182% —42® + 572 — 36  (z—1)*(z+3)*(z—4) (z—1)(z+3)°

ot — 1323 + 6022 — 1120+ 64 (v —1)(x—4)3 (v —4)2

(i)
x* + 823 + 1422 — 8v — 15
23 + 922 + 152 — 25
Descomposem els polinomis 24 + 823 + 1422 — 8x — 15 i 23+ 922 + 152 — 25 per
Ruffini i resulta que

ot + 8% + 14a2? — 8z — 15 = (v — 1)(z + 1)(z + 3)(x + 5)
2% 4+ 92° + 152 — 25 = (z — 1)(z + 5)?
D’ aquesta manera,

o'+ 8+ 142 —8x—15  (z—1)(z+1)(z+3)(x+5) (z+1)(x+3)
234+ 912 + 150 — 25 (x —1)(x + 5)2  (z+5)

Exemple 2. Calcula les segiients sumes i restes
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2¢ + 3 N r+5
23 —3rx+2 23—222—-5x+6

2v+4 3xr—2 4x -5

x2—1+x—|—1 z—1

Resolucio. (i)
2r+3 T+5

3 —-3r+2 13—222—-5x+6

Calculem, primerament, el mem dels polinomis z® — 3z + 2 i 2% — 222 — 5z + 6.
Descomposem, doncs, per Ruffini aquests dos polinomis i el resultat és

? =3 +2=(z—-1)>%*z+2)
7 — 20 — 524+ 6= (v —1)(z +2)(x — 3)
D’ aquesta manera,

mem(z® — 3x 4+ 2,2° — 222 — 5x +6) = (z — 1)*(z + 2)(z — 3)

Aleshores,

2z + 3 N r+5 2z +3)(z-3)+ (z+5)(x—1)
3 —3r+2 a3-222-5x+6 (z —1)2(z +2)(z — 3)

322 — 3z —2
(x —1)2(x+2)(z —3)

(ii)
2v+4 3xr—2 4x -5

x2—1+x—|—1 z—1

Calculem, primerament, el mem dels polinomis 22 — 1, £ +1 i  — 1. Descomposem,
doncs, aquests tres polinomis i el resultat és

1= (x—-1)(z+1)

r—1=z-—1

r+1=xo+1
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D’ aquesta manera,

mem(z? —Lx+ 1,0 —1)=(z —1)(z +1)

Aleshores,

204+4 3r—-2 4r-5 20+4+@Bx—-2)(v—1)— 4r—-5)(r+1)

x2—1+x+1 r—1 (x—1)(x+1)

—x2 —2x+11
(r—1)(x+1)

Exemple 3. Cualcula les segiients multiplicacions i divisions

2 4+3r—2 22 +4x—3
r—1 T+ 2

r+3 22—-1
r—122-9

22 4+2r—3 x—2
2 4+2r -8 x—1

x2+3x—2.x2+4x—3
r—1 = x4+2

T+ 1. r+3
r—2x2—4
Resolucio.
(i)
2 4+3r—2 2 +42x -3 (22 + 3z —2)-(2* + 42— 3)

x—1 r+2 (x —1)-(x +2)
ot Tt T — 1T 4+ 6
n 22 +x—2
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(iii)

?+20-32-2 (®+20-3)(x-2) (z+3)(@@-1)(r-2)
?2+22 -8 x—1 (22420 -8)(x—1) (z—-2)(z+4)(x—1)

_:L“+3
Cr+4

(iv)
e =3r—22°+4r—-3 (2®*—-32-2)(x+2) (z—1)(z—2)(x+2)

r—1 " 2+2  (z-1)@2+22r-3) (v—1)(z—1)(x+3)

(r—2)(x+2)  2°-4
(x+3) 22+22-3

—
|
—_
~—

t+1 2+3  (r4+1)@*—4) (z+1)-(z+2)(z—2)

r—222—4 (v—-2)-(z+3) (z +2)-(z +3)
_ @Dt @-2) (@+D(e=-2) o’-z-2
(x+2)(x+3) (r+2)(x+3) 22+5x+6

Exemple 4. Efectua les segiients operacions

(i)

z+l _ z—1
z—2 z+3
z+2 -1
43 T+2
(i)
1
1 T
1
I+
(iii)
z4+3 _ z+4
41 r—1
z+1 z+3
z—1 + z+1
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Resolucio.

(i)
x—j—ﬁ—_é r+1 x-1 r+2 x-1
z—ig—w—%:(xt2_:c+3):(x13_x+2>
@+ +3) - (r-1)(r—-2) (@+2)(r+2)—(r—1)(z+3)
(x —2)(z+3) ' (x +2)(z + 3)
B Tr+1 222+ 6z +1
(x=2)(x+3) (z+2)(x+3)
o (M4 D@ +2)(z+3)  (Tz+1)(v+2)
(2 -2)(xr+3)222+6x+1)  (z—2)(222+ 62+ 1)
_ Te* 415042
223 4 222 — 11z — 2
(i)
-2 1 1, z-1 x4+l z@@-1) z-1
1+%_<1 ac) <1+x)_( x )i x )_$(x+1)_3:+1
(i) Y
ﬁ—ﬁ’—i—j_ r+3 x+4 x4+l x+3
j—ﬂ+j—ﬁ_(:c+1_a:—1)'(x—1+a:+1>
(=D @+3) - (r+4)(x+1) (@+1D)(z+1)+ (z—1)(x+3)
(x —1)(z+1) ' (x+1)(x—1)
B Tx —7 22 +4x—2
S (r-D(@+1) (w+1D)(x—1)
(T +7)(xz+1)(x—-1)  (To+7)

(=1 (z+1)(222 +4x —2) (222 + 42 —2)
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